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C. Lésning: Viborjar med att bestimma definitionsmiingden for viinsterledet.
De tva rotterna kraver att

2 _ 1
20° + 30+ 1 =2 +1) (245 ) 20

och
9 1
20° =3z +1=2(zx—1) T-5 > 0.

Alla 16sningar till den forsta olikheten ges av alla x som uppfyller z < —1 eller

1
x> —5 medan alla 16sningar till den andra olikheten ges av de x som uppfyller

1
z < 3 eller x > 1. Vi far alltsa att bada kvadratrotterna ar definierade for de x

som uppfyller nagon av olikheterna

r < —1, —— <z < x> 1.
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Vi skriver nu om den givna ekvationen till den ekvivalenta ekvationen

V222 4+ 3z +1=2++v222 -3z + 1.

Likheten ar endast mojlig om = + /222 — 3z + 1 > 0, eftersom vénsterledet &r
icke-negativt for alla = i definitionsméangden. For de x som ligger i definitions-
méangden och uppfyller det nya villkoret kan vi kvadrera och far da

20 +3x+1 =2 +22vV222 — 30+ 1 4+ 22* — 3z + 1,
vilket efter en enkel omskrivning ger

20V 222 — 3z + 1 = 62 — z°.

Vi ser att 2 = 0 #r en 16sning (0 ligger i definitionsmingden och 0 + /1 > 0).
For x # 0 kan vi forkorta ett x och far

2222 -3 +1=6—=z.

Vinsterledet dr icke-negativt, vilket stéller kravet x < 6. For sadana z kan vi
kvadrera och far den ekvivalenta ekvationen

4(22° — 3z + 1) = 36 — 122 + 27,

4+/14

vilket forenklas till 722 = 32, med l6sningarna o = &———.

Det aterstar att undersoka om dessa tva losningar ligger i definitionsméngden
och om de uppfyller de tva villkoren som uppkom vid de tva kvadreringarna. Vi
har

4414 4.3 12
7 7T 7
sa bada ligger i definitionsméingden. Dessutom,

414 16
——— < — < 6, och den negativa l6sningen &r uppenbarligen mindre &n 6.

7 7

Aterstar att undersdka om x + V2x? —3x+1 > 0 for de tva losningarna. For
den positiva l6sningen har vi en summa av tva icke-negativa termer, sa olikheten
ar sann. For den negativa l6sningen far vi

4/14 64

44/14 12
S < _

> 1
’ 7 7

< -1,

> =
7 * 7 7 7 7 7
Alla tre 16sningarna vi fann ligger i definitionsmingden och uppfyller villkoren
som stilldes vid kvadreringarna. De l6ser alltsa dven den ursprungliga ekvationen
och vi far att den har de tre l6sningarna

414 414
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